SOLUCIONES SEGUNDA HOJA EJERCICIOS 1° BACHILLER CIENCIAS

Ejercicio n° 1.-
a) Calcula, utilizando la definicién de logaritmo:
log,256 - log,3/3 + log,/2
b) Halla el valor de x, aplicando las propiedades de los logaritmos:

logx = 3log2 - 2log3

Solucioén:

49
6

a) log,2® - log,3" + log,2"* = 8- —+ —=

N =

1

3
3

b) logx = log2® - log3? = Iogg—2 = logg 0 x=

©| o

Ejercicio n° 2.-
Encuentra el término general de cada una de estas sucesiones:

a) 0,3,8,15,24, ... b) 3;1,8; 0,6; -0,6; -1,8; ...

Solucién:
a)a, = n*-1
b) Es una progresion aritméticacon a, = 3 y d = -12. Portanto:

a,=3+(n-10-12)= 3-12n+12= 42-12n

a,=42-12n

Ejercicio n® 3.-

Resuelve:



a) y=5-\/; H

x=y?-2y+ 1]
b) 2x-3 x+1,
3 3
Solucién:

a) x=[5- Vx|*- 2[5- Jx]+ 1
x=25+ x-10Jx - 10+ 2J/x + 1
8Jx=16 0 Jx=2 0 «x:=4 y=3

b) 2( x-3)-(x+1>3x-2)
2x-6-x-1>3x-6
-1> 2x

X < —1 - Intervalo H— oo,_—1
2 i 2

i
0

Ejercicio n° 4.-
Calcula A, B y Cenel siguiente triangulo:

B

5m 6m

8§m

Solucioén:

 Aplicamos el teorema del coseno para hallar uno de los angulos:

a? = b?+ c? - 2bccosA

36 = 64+ 25- 20805 IcosA
36 = 89 - 80cosA

80cosA = 53

COSA = % - 0,6625 - A= 48°30 33"

+ Hallamos el angulo B aplicando de nuevo el teorema del coseno :



b2 = a2+ ¢? - 2accosB
64 = 36+ 25- 20605 0cosB
cosB=-0,05 - B=92°5158"

+ Eldngulo C lo obtenemos asi :

G=180°- A+ B)- 38°
* Asi:

A= 48° 30" 33"
B=92°51 58"
C = 38°37' 29"

Ejercicio n® 5.-
a) Demuestra que:
H1 + CcOSX H _
2tgx [ — 0° senx t+ tgx
0 0

b) Resuelve la ecuacion:

(senzx)— 1= 2cos’x

Solucioén:
a) 2tgx 117.CoSX T 2igx (1+ cosx] _ tax [1+ cosx] = 5™ (14 cosx] -
i i 2 cOSX

_ Senx s Senx cos X
COSX COSX

= fgx + senx = senx + tgx

b) (senzx)— 1= 2cos®x
(1- coszx)— 1= 2cos?x
- cos?x = 2cos?x
3cos?’x=0 - cos’x=0

0%, 290"+ 360°k - ;- 2tk

cosx=0 - [ 3 con kil Z
sz =270°+360°k - x,* 7+ 2nk

Ejercicio n° 6.-



a) Escribe enformabinoémica z = 2,

b) Halla suopuesto y suconjugado en forma binémica y polar.

c) Representa z, -z y z.

Solucion:
a)z=2,. = 2(00330° + isen30°) E‘/_ %E J3+i
b) Opuesto: - z = —\/3— i=2,.

Conjugado: z = \/3 -i=2,,.

c)
i Z
=iy 7 :
DA NN
_.Z f
Ejercicio n°7.-
Halla:
a) (2+ 2i)_ e
-1+ 3i
b) 3/27i
Solucién:
(2+2i) 5 (2+2i)(-1-3i) ,_ -2-6i-2i-6i>
a) e : 1=
-1+ 3 (- 1+ 3i)[- 1- 3i (- 17 - (3i)?

_-2-8i+6_,_ 4-8 2(2- 4i)

1+9 10 " 10
2-4i-5_-3-4i_-3_ 4,
5 5 5 5

b) 3/27i = 3 27900 390%609’7 = 3309+120°n para n= 0,12

3
Las tres raices son:

3 3

A0,
20 2

\ﬁ
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360 3H__3+ ilH: _ 3‘/§+ é,’
H 2 ZH 2 2
3,0 = 3(0-1i)=-3i
Ejercicio n° 8.-

Halla el valor de k para que los puntos A( 3,- 2), B( 1, 5) y C( 10, k) estén alineados.

Solucioén:

Para que estén alineados, las coordenadas de AB y de AC han de ser proporcionales :

AB=(-27 % kt2_ 7 | -2(k+2)=49 . kio-229 .93
AC:=(7,k+2i 7 -2 2 2
Ejercicio n°9.-

Halla el area del triangulo de vértices A( 2, 1), B( 4, 0) y C( 5, 3).

Solucioén:

S

| =

N
i~

X

] 6.8
| T [ T[T

» Vamos a tomar como base del triangulo el lado AC y, como altura, la correspondiente al
vértice B.
 La longitud de la base, b, seréala distanciaentre A y C:

b:‘ﬁ‘:\/(s-z)2+(3-1)2:\/9+_4:\/§

 La altura, h, es la distancia del vértice B ala recta que pasapor A y C:

-1

w

m=

w|N

B y:1+§(x-2) . 3y=3+2x-4 - r2x-3y-1:=0

(¢}
N

* Distanciade B a r:



204 - 300- 1
h:dist(B,r):| .7

22+ (-3?2 13
Por tanto, el area es:
7
Sz
Area = bth . ‘/ﬁ:Z:&Suz
2 2 2

Ejercicio n° 10.-

Halla la ecuacién de la circunferencia cuyo centro es el punto P (1, 3), y que es tangente
alarecta r:4x+3y—-1=0.

Solucioén:

« Elradio, R, de la circunferencia es igual a la distancia del centro, P (1, 3), a la recta tangente,
r:4x+3y-1=0:

R = dist(P, r) = |4-1+3-3-1]_[4+9-1]_12
J16+ 9 J25 5

* La ecuacion de la circunferencia sera:
127
(x-12+(y-3)"= @?@ ; esdecir:

B P L 242 ox-6y- 198
(x 1)+(y 3) 25 Xt y<-2x-6y 25 0

25x% + 25 y? - 50x =150y =106 = 0

Ejercicio n° 11.-

Calcula los limites siguientes y representa graficamente los resultados que obtengas:



2y

b) lim X "X~ 2 .

xote X< - 4x+ 4
2y -

o) lim X~ X" 2 . mx 2l xe )
X2 x°-4x+ 4 x-2 (x—2) X~2(x—2)
Hallamos los limites laterales:

.ox+1 .ox+1
lim =-w; lim =t
x-2 X- 2 x-2 X= 2

Representacion:

,,,,,,,,,,,,,,,,,, | I —
\ 2

Ejercicio n° 12.-

Calcula f'(x) en cada caso:

a) f(x)= 8x°-2x%+ %

b) f(x) = [x* - 3xe”

c)f(x)zsenH Zx H
Ox*-10




Solucioén:

a) f'(x) = 40x* - 6x?

b) f'(x) = (4x3— 3le* + (x* - 3x
x [0.x%*-1- x02x
> o -

0x°-10 (X2-1)2

- cosH 2X HDXz_1_2Xz: "Xt ncosH 2X ]
0x°-10 (X2-1)2 (X2-1)2 0x°-10

c) f'(x) = cos

Ejercicio n° 13.-

Dada la funciéon:

f(x)=3x%- x

a) Escribe la ecuacion de la recta tangente a la funciénen x=1.
b) Halla los tramos en los que la funcién crece y en los que decrece.

Solucioén:

a): f'(x) = 6x-1
+ Lapendiente de larecta es f'(1) = 5.
« Cuando x=1, y= 2.
* La recta sera:

y=2+5(x-1=2+5x-5=5x-3

b) Estudiamos el signo de la derivada:

6x-1>0 [ 6x>1 0O x>

[N SENIYe Y N

6x-1<0 0 6x<1 0 x«<

+ Es decreciente en H- o 1H y creciente en H%+ ® H y tiene unminimoen x =
0 0 0

60

Ejercicio n° 14.-

Dada la funcioén:

e’ = (4x3— 3+ x*- 3x)ex e (x4+ 4x3 - 3x- 3|e¥

1
5



x? .
f(x)z@? si x<2
H2x+1 si x> 2

a) Estudia su continuidad.
b) Represéntala graficamente.

Solucioén:

a)* Si xt 2, esuna funcioncontinua.

+Si x=2
2 0
lim f(x) = lim3 %= 2 o -
x- 2 x-20 2 0 Noexiste //n;f(x); luego es discontinuaen x = 2.
lim f(x) = lim(2x+1) = 5 -
x- 2" x- 2"

b): Si x< 2, esuntrozode parabola.
+ Si x>2, esuntrozoderecta.
» La grafica es:

‘ Y
\ 8
\ | |
4
4__
2117
N /
-6 -4 -2 > 4 6
I - _2__

Ejercicio n° 15.-

a) Dibuja la grafica de la funcion:
3

flx)= X - x2-3x
3

b) Ayudate de la grafica para estudiar los siguientes aspectos de f(x) : dominio, continuidad e intervalos
de crecimiento y de decrecimiento.

Solucioén:

3 3
a)r limEX_ - x?-3x0z -0 ;  limEZX—- x?- 3x0= +o
w3 3

X- to

» Puntos de corte con los ejes:
3

Coneleje X - %—x2—3x20 L x*-3x2-9x: 0



0
- xx2—3x—9)=0 - H
0
0

Puntos (0, 0);(486;0)y/(-185;0).
Coneleje Y- x=0 - y=0 - Punto (0,0)
* Puntos singulares:

/ H 5
2+ J4+ 12 - B 42
fx)=x*-2x-3=0 - «x= . :2*24 Lo Puntog 1,3§
ix=3 . Punto(3,- 9
» Gréfica:
Y
2
N
/ X
3 - 4
2\
|
| |
JET TN |
fE3m
|
1

b)+ Dominio = R

» Es una funcion continua.
+ Creciente en (— 0, - 1) 0 (3, + oo) y decreciente en (— 1, 3).

Ejercicio n° 16.-
a) Representa la grafica de la funcioén:

3

f -
(X) x? - 4x

b) Ayudate de la grafica para estudiar la continuidad y los intervalos de crecimiento y de decrecimiento
de f(x) .

Solucioén:



a) + Dominio = R- {0, 4]
« Puntos de corte con los ejes:

No corta al eje X, pues f(x) £ 0.
No corta al eje v, pues x =0 no esta en el dominio.

¢+ Asintotas verticales: x=0 y x=4

lim f(x) = to;  lim f(x) = -0
x- 0 X
lim f(x) = -o; lim f(x) = +o
X 47 x- 4*

+ Asintota horizontal : y = 0

lim f(x)= 0 ; lim f(x)=0

X- -0 X~ to

» Puntos singulares:

vy - 3(2x-4) i -3
f(x)-m-o 0o x=2 - PuntoEZ, 4@
* Gréfica:
Y

JI5 21 I\
=42 {0 6 8"

2

b)

» Continuidad:

Si xt 0y xt 4, es continua.
En x = 0 yen x = 4 esdiscontinua, pues tiene dos ramas infinitas (asintotas verticales).

+ Escreciente en (— 0, 0) 0 (0, 2) y decreciente en (2,4)D (4,+ oo)



